
수능이나 모의고사에 잊을만하면 나오는 문제 중 하나가 지수함수와 로그함수를 포함하는 진위판별 

문제입니다. 이번 6평에서도 아래와 같은 문항이 가형에서 18번으로 출제되었죠.

2020학년도 6월 (가) 18번

이러한 문항이 어렵게 느껴지는 가장 큰 이유는, 문제에서 주어진 값들을 정확히 구할 수 없는 경

우가 대부분이기 때문입니다. 즉 방정식의 해를 구하기보다는 다른 정보들을 활용하여 등식이나 부

등식을 끌어내야 하는 경우가 많습니다. 이때 활용할 수 있는 정보가 매우 많고 그중에서 어떤 정

보를 사용할지 정하는 것이 힘들기에 이러한 유형의 문제를 해결하는 것이 더욱더 어렵게 느껴질 

것입니다. 이 칼럼에서는 진위판별에 종종 사용되는 도구들에 무엇이 있고, 어떤 상황에서 각 도구

가 사용되는지 정리해보고자 합니다.

진위판별에 사용할 수 있는 도구는 아래와 같습니다.

1, 2, 3번은 굉장히 많이 사용되므로 반드시 알아두도록 합시다. 아직 4번은 출제되지는 않았으나 

이 유형이 가형 범위에 포함되면서 충분히 출제 가능할 것으로 보입니다. 각각을 자세히 살펴보도

 1) 그래프의 형태

 2) 그래프의 위치 관계

 3) 직선의 기울기

 4) 넓이

수학 칼럼

지수, 로그 그래프에서의 진위판단



록 합시다.

1. 그래프의 형태

그래프의 형태에서 가장 먼저 살펴보아야 할 것은 대칭성입니다. 로그함수/지수함수가 동시에 등장

한다면, 가장 먼저 두 함수가 역함수(선대칭) 관계에 있지 않은지를 생각해보아야 합니다. 

그래프의 교점을 분석할 때도 대칭성을 사용할 수 있습니다. 그래프 와 그래프 의 교점이 일 

때, 와 를 에 대해 대칭 시킨 그래프 ′와  ′의 교점  ′는 와 에 대해 대칭이 됩니

다. 글로만 보면 어려워 보일 수 있지만, 그림을 보면 자명한 성질임을 알 수 있습니다.

X가 점인 경우



X가 선인 경우

2. 그래프의 위치 관계

그래프의 위치 관계를 통해서 주어진 점들의 좌표나 좌표에 관한 간단한 부등식들을 만들 수 있

습니다. 한 그래프가 다른 그래프보다 위/아래에 있다면, 같은 좌표에서의 좌표를 비교할 수 있

습니다. 마찬가지로 한 그래프가 다른 그래프보다 왼쪽/오른쪽에 있다면 같은 좌표에서의 좌표를 

비교할 수 있습니다.

해의 범위를 알아내는 것 역시 그래프의 위치 관계와 사이값 정리를 활용합니다.   이
고,   라면 와 사이에   의 해가 존재한다는 사실을 사이값 정리를 통해 알 

수 있습니다. 이를 이용해 해의 범위에 대한 부등식을 알아내는 방법은 자주 사용되므로 반드시 알

아야 합니다.

해의 범위



3. 직선의 기울기

직선의 기울기 역시 자주 사용됩니다. 특히 좌표의 차와 좌표의 차를 비교하는 부등식이 나올 

때 직선의 기울기를 적극적으로 활용할 수 있습니다. 두 직선의 기울기를 비교하는 상황은 주로 다

음과 같습니다.

기울기의 비교

위와 같이 두 직선이 교차한다면, 직선 의 기울기가 직선 의 기울기보다 크다는 것을 확인할 수 

있겠죠? 이때 중요한 것은, 기울기를 비교할 두 직선을 잡는 것입니다. 문제에서 얻고자 하는 정보

를 최대한 많이 뽑아낼 수 있는 점들의 기울기를 비교해야 합니다.

접선의 기울기 역시 고려해볼 수 있습니다. 이때는 그래프의 오목/볼록을 고려해야 합니다.

오목/볼록과 기울기



위와 같이 아래로 볼록인 그래프라면, 두 점 와 를 잇는 직선의 기울기가 에서의 접선의 기

울기보다 크고, 에서의 접선의 기울기보다는 작습니다. 위로 볼록인 그래프라면 위의 정보가 반

대로 바뀌겠죠.

4. 넓이

넓이 역시 중요한 단서가 될 수 있습니다. 한 그래프가 다른 그래프보다 아래에 있다면, 그래프 아

래 부분의 넓이 역시 더 작겠죠? 정적분을 활용하여 그래프 아래의 넓이를 구한다면 유용한 부등

식을 얻을 수 있을 것입니다. 이때 역시 그래프의 오목과 볼록을 사용할 수 있습니다.

오목/볼록과 넓이

위와 같이 아래로 볼록한 그래프에서는, 와 를 잇는 직선 아래의 넓이가 그래프 아래의 넓이보

다 큽니다. 역시 위로 볼록인 그래프에서는 반대가 되겠죠.

문제가 단순하다면 위의 방법들로 하나의 등식/부등식을 끌어내 문제를 해결할 수 있겠지만, 문제가 

더 복잡해진다면 여러 개의 등식/부등식을 엮어야 할 수도 있습니다. 위에서 많은 도구를 알려주었

지만 이런 문제 유형에서 가장 중요한 것은, 참/거짓을 판단하는 데 도움이 되는 정보들을 최대한 

많이 끌어낼 수 있는 식을 만드는 것임을 항상 기억해야 합니다.


